19.

I:/eﬁda:

Facem schimbarea de variabild \/x = ¢ pentru care dx = 2tdt. Se obtine

I= /Ztetdt = 2/t (e') dt =2 <tet - /etdt) =2(te' — €

Revenim la sustitutia initiala si avem

I:/eﬁdx:%\/i(\/i—l)—&-c.

20.

I — /eaI‘CSlnfL‘dx.

Facem schimbarea de variabila arcsinxz = t pentru care ﬁdm = dt. Aici

x = sint, deci /1 — 22 = cost.

Se obtine
I= /et cos tdt,

unde se face integrarea prin parti.

o]

La final se obtine

V1—a? .
I — T + 2 € . 6arcsmz + C

29.
Avem functia

—
8 +(8
8

|z] , >0 -, >0
fla)= ot = -5
1+ |z 5, <0 14+ 2=, <0
Fie F': R — R o primitiva a functiei f. Atunci
F(z) = r—In(l4+z)+Ci, >0
r+In(l—a)+Cy <0

Constantele Cy, Co sunt astfel alese incat functia F' sa fie continud. Avem limitele

laterale
14(0) =Cy

1s(0) = Co,

deci C; = Cy. Atunci, primitiva functiei f este
Fla) = r—In(l4+x)+C, >0
z+In(l—-x)+C, <0
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irearctanw
S
V(1 +22)?
Vom folosi formula integrarii prin parti
1



:/ T ' earctanzdx _ / o . arctanx)’dx
Vita? 1+a? V1+ a2
L arctan 1 arctan T
= ——-€ — ———5 " € dx
V1+a? /(1+x2)3/2

earctan x
. arctan x

_ dx
V1+ 22 /m 1+ 22

_ € . gdrctan / . (earctanw)/ dx
V14 2? V14 2?2

— < . parctanx __ 1 . arctanw _ / . arctan z
\/1-‘—3:'2 \/1"‘332 /1+x2

— T . parctanx 1 . parctanx I
V1422 V14 z?

Rezulta
I = r—1 . 6arctanx +C.

2v/1 + 22

Ex. 3 problema 9.

/f dx—/ ~e"dx +/ m_l

0 0
1, 1 1 1
Setdr = —e®| =-(1--).
/_126 T, 2( e)
A doua integrala

Pentru inceput avem

vitz—-1 14+xz-1 Vi+zr—1 _ 1
x S ltz-1 (Vitz-1)(VItz+l) Vita+l

Prima integrala

Atunci
_/1 \/1+x—1dx_/
0 z o Vi+x+1
Facem schimbarea de variabild /1 4+ « = t pentru care = t? — 1, iar dz = 2tdt.
Pentru z = 0 rezulta t = 1.
Pentru z = 1 rezulta t = /2.
Se obtine

V2 V2
2tdt 1 V3
I, = — =2 1———)dt=2({t—In|t+1
), ( t+1> (it 1k

Ex. 3 problema 9.



